Matematikcirkel Katedralskolan e 13 mars 2012

Algebraisk bingo

Skriv in endast svaret pd ett problem i tabellen nir du kiinner att du har lost det.
Ar svaret korrekt fir du kryssa rutan, annars fir du aldrig kryssa den. Det vill
siga: endast ett forsok per problem! Minirdknare dr inte tilldtna.

Den som fir bingo forst, ropar "Bingo!” forst och vinner.

Foljder

1.
2.

Vad dr 1 +243+...+1999 lika med? Svara med exakt tal, ej uttryck.

Bestam summan 1+ 114+ 111+ ...+ 111...1 déar det sista talet inne-
haller n ettor. Svaret dr ett uttryck med n (utan ”. . .”-punkter).

. Bestdm talet som saknas i foljden: 1,5,6,11,...,28.

. Tretton kalkoner at fron. Forsta kalkonen at 40 fron, den andra - 60

fron och varje nésta kalkon at de aritmetiska medelvardet av det alla
andra 4t innan den. Hur manga fron &t den tionde kalkonen upp?

. Bestim summan1-114+2-214+3-314+ ... +n-n!

Olikheter

1.
2.

Vilka x och y uppfyller x + y* + /o —y> =1 <172

x ar ett heltal. Man vet att bland foljande pédstaenden tre dr sanna,
medan tva ar falska:

(a) 2x ar storre an 70.

(b) x dr mindre &n 100.

(c) 3z &r storre an 25.

(d) x ar inte mindre an 10.

(e) x ar storre an b.

Vad ar z lika med?

. Vilket dr storre: 1234567 - 1234569 eller 12345682, och hur mycket stor-

re?



4. Ordna fr&n minst till storst: 2222, 2222 2222,
5. Vilket &r det minsta virdet av « + -~ om x &r ett positivt tal?
Faktorisering
1. Tva olika tal z och y uppfyller: z* — 2000z = y* — 2000y. Bestdm
summan av x och y.
2. Bestim 22 + 3> om man vet att z + y = 5 och x + y + 2%y + xy? = 24.
3. Bestdam alla par av primtal, vars differens mellan kvadrater ocksa ar
ett primtal.
4. Rékna ut (2001~2021+1(;%)1(11391-20314—400).
5. Man vet att a + b + ¢ = 5 och ab + bc + ac = 5. Vad kan a* + b + ¢*
vara lika med?
Ekvationer
1. Los ekvationen (22 + 2)% + 22 — 1 = 0.
2. Bestim alla tal a sddana att bada talen a + /15 och % — /15 &r heltal.
3. Los ekvationen |z — 2005 + [2005 — x| = 2006.
4. Pa en cirkel star 6 tal skriva. Varje tal dr lika med absolutbeloppet av
skillnaden mellan tva tal som kommer efter det talet. Bestim alla tal,
om talens summa ar lika med 1.
5. Los ekvationen v/2z — 6 + v/z + 4 = 5.
Ekvationssystem
1. Hundra personer svarade pa fragan "Kommer védret att bli batt-

re?”. a personer svarade att vadret kommer bli béttre, b tyckte att det
kommer vara lika bra som nu, medan c tyckte att vadret kommer bli
samre. Man har forsokt att méta optimism pa tva satt, & ena sidan
m = a+ %, 4 andra sidan n = a — c. Det visade sig att m = 40. Bestim
n.



. Placera fem tal i hornen pa en femhorning sa att summan av talen
langs med en sida dr lika med 1, langs med annan sida &r lika med
2, ..., langs med den sista sidan &r lika med 5.

. I'tre lador ligger notter. Forsta ladan innehaller 6 kg mindre notter 4n
de andra tva tillsammans. Andra lddan innehaller 10 kg mindre &n
de andra tva tillsammans. Hur mycket notter dr det i tredje lddan?

. Tre matematikvanner gick och fikade. Forsta vannen kopte 4 mackor,
en kopp kaffe och 4 bullar - allt for 169 kronor. Den andra kopte
3 mackor, en kopp kaffe och 7 bullar f6r 126 kronor. Hur mycket
pengar spenderade den tredje vannen om hen kopte en macka, en
kaffe samt en bulle?

. En krona som vdger 60 minor (en mina dr en antik viktenhet) ar gjord
pd en legering av guld, koppar, tenn och jarn. Guld och koppar utgor
2, guld och tenn — 2, guld och jarn - £ av hela kronans massa. Hur
mycket av varje metall gick at att tillverka kronan?
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