Matematikcirkel Katedralskolan e 20 mars 2012

Trigonometri

1.

Definition for sinus av en vinkel o (mellan 0 och 90 grader) ar forhal-
landet mellan till vinkeln oo motstdende sidan och hypotenusan i en
ratvinklig triangel med en vinkel «. Vad ér sin 60° lika med? Bevisa!

. Definition for cosinus av en vinkel a (mellan 0 och 90 grader) dr for-

hallandet mellan till vinkeln « nérliggande sidan och hypotenusan i
en rdatvinklig triangel med en vinkel a. Vad dr cos 45° lika med? Be-
visa!

. Vad ar sin 0°? sin 90°? cos 0°? cos 90°7?

. Definitionen for sinus av en vinkel o (mellan 90 och 180 grader) ar

véardet sin(180° — «). Definitionen for sinus av en vinkel « (mellan
180 och 360 grader) dr vardet — sin(360° — «). Definitionen for sinus
av en godtycklig vinkel « dr vardet sin(a mod 360). Vad ér sin 1170°
lika med?

. Definitionen for cosinus av en vinkel a (mellan 90 och 180 grader)

ar vardet — cos(180° — «). Definitionen f6r cosinus av en vinkel «
(mellan 180 och 360 grader) dr vardet cos(360° — «). Definitionen for
cosinus av en godtycklig vinkel « dr vdrdet cos(ov mod 360). Vad &r
cos —675° lika med?

. Bevisa trigonometriska ettan for alla vinklar o:

(sina)? + (cosa)? = 1

Bevisa sinusformeln for dubbla vinkeln for alla vinklar o mellan 0 och
90:

Sin 2a = 28in o - cos «

. Los ekvationen:

1
CcoST - cos2x - cosdx - cos8x = 6



9. Lat en triangel ABC ha sidorna ¢« = BC,b = AC,c = AB. Lat R
beteckna den for triageln omskriva cirkelns radie. Visa att:
sinA 1
a 2R

Ledtrad: dra en hjalpstracka for att uttrycka sin A som en kvot mellan
tva strackor.

10. Visa sinussatsen, det vill sdga att for en godtycklig triangel ABC' gal-

ler:
sin A __sin B sinC

a b c

11. (SMT-2007) Visa att for en godtycklig triangel ABC' géller:

c> (a—l—b)sin%



